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Subiectul I.

a) Calcul direct (10p)
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Subiectul II.
a) Demonstrǎm prima inegalitate;  Folosim inegalitatea mediilor şi avem :

( )122 +kk  + ( )( )2212 +- kk  <
2

122 ++ kk  +
2

2212 ++- kk = 4k+1. Deci, prima inegalitate este demonstratǎ.

Urmeazǎ a doua inegalitate:
( ) ( )( )2212122

2
+-++ kkkk

 < 1;

( )122 +kk  + ( )( )2212 +- kk  > 2. Cum kÎN*, rezultǎ ( )122 +kk  + ( )( )2212 +- kk ³ 32 × + 41×  > 2.(10p)

b) Însumǎm dupǎ k inegalitǎţile de la punctul a) şi obţinem:
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< an < n . Trecând la limitǎ dupǎ n se obţine
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Subiectul III.
Se arată imediat ,  prin inducţie , că : (10p)

Atunci obţinem:

(5p)
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Subiectul IV.

a) ( ) ( )2 2det( ) 2 2 3tA B a a× = - - (10p)
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