Barem clasa a XI-a
(OLM 2014-etapa locala)

Of. 10 p
Subiectul I.
a) Calcul direct (10p)
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Subiectul II.
a) Demonstram prima inegalitate; Folosim inegalitatea mediilor si avem :

\/2k(2k + 1) + \/(2k - l)(2k + 2) < 2k +22k *1 + 2k-1 J; 2k+2_ 4k+1. Deci, prima inegalitate este demonstrata.

2
2k 2k + 1)+ /(2k —1)2k +2) )
J2k(2k +1) + J2k —1)2k +2) > 2. Cum ke N, rezultd \/2k(2k +1) + /(2k —1)2k +2) > 23+ V1.4 >2.(10p)

Urmeaza a doua inegalitate:

b) Insumiam dupi k inegalititile de la punctul a) si obtinem:

1[1 + 1 ot ! j< a, <n . Trecand la limitd dupd n se obtine lim a, = +o0. (10p)
212 3 n+1 i

Subiectul III.

Se aratd imediat , prin inductie, ci: (fofo...of) (tgx) = tg2"x, (¥) k € N*. (10p)

keori
Atunci obtinem:

I ! K [ I‘fﬂ"‘x n . fen pint1)
) L, = hm— tg2%x = hm = - 2% = 2ATETOTR = 2
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k=1 k=1 k=1 (5p)
) 1 - nln[’l-— tg2¥x) tg2%x - - . e
b) L. ﬁﬁfﬁ’%?'; n (14 w2t = hf%; wks ;ikﬁ o (5p)
Subiectul IV.

a) det(4-B)=2(2-a) (3-a)’ (10p)
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